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1.) | Din oficiu 1p
a) a’+b®>a’h+ab’<(a—b)’(a+b)>0adevirat pentru Va,b,ceR; 3p
b) Din a) rezult ca a® +b> +abc > ab(a+b+c) 3p
fn mod analog: b* +¢* +abc >bc(a+b+c), ¢® +a® +abc>ca(a+b+c).

3
De unde avem ——— +—=— +— i < P
a’+b°+abc b’+c’+abc c°+a’+abc
1 1 1 1
+ + = :
ab(a+b+c) bc(a+b+c) cal@a+b+c) abc
2.) | Din oficiu 1p
2 2
Avem: n n+3: n-n +3 ! :1+3;:1+3(i—1j 3
(n-1)n  (n-1)n (n-1)n (n=1)n n-1 n P
1 1 3 n-3
Deunde y =n-1+3» | ——-=|=n-1+3|1-= |=n+2—-—=n+1+——
Yo Z(k 1 k) [ nj n n 4p
_ - 2
Pentru n>4 avem {n_B} =0 de unde rezulta [y, |=n+1si {y,}= v, = [y, ]= n-3 4P
n n
3.) | Din oficiu 1p
AM ~ BN NCP = {S}, conform teoremei lui Ceva NA ME P8 _ 2p
NC MB PA
insa @ =1, rezultd ci M = Ede unde obtinem PN ||BC 2p
MC NC PB
<ABN =<«CBN = BN bisectoare :M _BA L 2. Din M=§:>M=z
BC 3 NC 3 AC 5
Din PN||BC = APN, ~ABC, de unde ~ = AN _2 2p
BC AC 5
2 2 3
Din PN|BC = SNP, ~SBC, , deci E:(mj =(3) -4 P
Age \BC 5) 25
4.) | Din oficiu 1p
a2 - 38.1 = Ea‘l 2p
2
3-4 2p
a;=——a
3 2 1
Se demonstraza cu inductieca a, = n(n2+1) a, deunde rezulta ca b,, = nTH a, 4p
Cum b, —b, = %ai rezultd ca (bn )nZl este 0 progresie aritmetica cu ratia %al 1p

Barem clasa a IX -a




